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la)CalculdireCt @a=2,b=—L1...ccooiriiiiiiiiiii e 2p
b) Se demonstreaza prin inductie ca A" = nA—(n —1) l,L,vn=1............... 4p

det( A" —nA) =det((1-n)1,)=(1-Nn) £0,YN>2 ......cooovirrrns Ip
2. a) Se obtine 2Xx,,, =3X, +5Y,,2Y,., =X, +3Y,,VN=>0............c.l 2p

Xog —3X, . . . . o . .
Deoarece vy, = % si se Inlocuieste 1n a doua relatie si dupa calcule se obtine concluzia.

Analog se demonstreaza a douarelatie. ..o 3p
b) Avem ca (X, ¥,)=(L1),(x,¥:)=(42)
perechi care verificd ecuatia X* =5y’ =4 ........cooiiiiii 1Ip

Se demonstreaza prin inductie ca perechile (Xn, Y, ), n >0 sunt solutii si ca sirurile sunt strict

crescatoare si cuelemente din N ........ ... Ip

3a) Deoarece B+xAeM,(Q) atunci det(B+XA) este o functie de grad cel mult trei in X cu

coeficienti rationali..........oooiiuii i Ip
not

Deci Ja,b,c,d € Q astfel incat f (x)=det(B+xA)=ax’+bx*+cx+d,

unde a=det(A)=1si d=det(B).......cceeeeriiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiieeee 2p

b) det(B+v2A)=f(V2)=2b+d+V2(2+c)=0=c=-2d=-2b............. 2p
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Atunci f(x)=x3+bx2—2x—2b=(x2—2)(x+b): f(—b)=0 deci x,=-beQ..2p

4) a) Prin inductie se demonstreaza ca x, >0,vn>1 si

1 . . <
v — X, =—>0,VYNn =1 deci sirul este strict crescator............................ Ip

X

n

X

Presupunem ca sirul este marginit superior atunci el este convergent

Atunci 3¢ e R astfel incat ¢ =Ilimx_ si trecand la limita in relatia de recurenta se obtine

n—o

*+1 . . 3 : .
(= = 0=1(F) deoarece x, >1,vn>1si X, e strict crescator. Prin urmare sirul este
nemarginit superior si strict crescator adica are limita +oo, deci divergent............. 2p
2
X X+l
b) m—2=lim———=1 ... Ip
n—oo X n—oo X
n n
n
- 2 n x5 |x
X +1 .
lim| =2 | =lim| = | =lim|| 1+ =e’,unde
n—o0 X n—oo Xn nN—o0 X
_nte o ntl-n X 1
(=lim— = lim—; 5= ==
n—o X oo X =X n—wo 2x° 4+1 2

Prin urmare Iim(ﬂj = 3p

n—oo
Xn



